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Aufgabe 21 (4 Punkte). Betrachte die elementarsymmetrischen Funktionen in n Varia-
blen s, = 3 ci,<.ciy Tiy Tip =+ T, liber C. Fiir m € [1,n] sei py, 1= Yicp 27" Fiir eine
Partition A von m von Héhe A(A) = A{ schreiben wir sy = [Ticpy n(n) Sa;- Fiir @ € [2,m —1]
definieren wir noch Hilfspolynome Ay, i := 37 (1,0 T5 2oky <ok s, kij Thy =" Thp_i-

(a) SeizB.n = 4. Stelle p3, hy3, p3 und p, als Polynom in den elementarsymmetrischen
Funktionen dar.

(b) Es ist p1Sy,—1 = mSy, + hpo. Ferner ist p;is,—i = i + b fiir i € [2,m — 2.
SchlieBlich ist py,—151 = hpm—1 + Dm.-

(C) Es ist pp, = (_1)m+1m5m + Eie[l,m—l}(_l)i_klpmfisi-
(d) Es ist

P = m- Y (—1)™TY (h()) = 1)!

Arm [Tiz1 (A = Aip)!

(Hinweis: Induktion nach m.)

s SH -

(e) Sei x ein gewohnlicher Charakter einer endlichen Gruppe G. Die Klassenfunktion
g x(g™) ist ein ganzzahliges Polynom in den Charakteren Y1 e [1,m]. Gib
eine Formel an (der man die ganzzahligen Koeffizienten nicht notwendig ansehen
mu$f).

Aufgabe 22 (4 Punkte). Betrachte die treue Darstellung der Quaternionengruppe Qs,
die durch
Qs —— GL(C)
J (PI(IJ)

gegeben ist.
(a) Bestimme ®g,(z).
(b) Gib primére und sekundére Invarianten an.
(c) Ist (Qs)p eine Spiegelungsgruppe?

Aufgabe 23 (2 Punkte). Sei H eine Untergruppe der endlichen Gruppe G. Sei W ein
einfacher CH-Modul mit Charakter x. Mit W|, werde der H N H*-Modul bezeichnet, auf
welchem x € H N H* operiert als w - z := wsxs~'. Sei x|, der Charakter von W/|,.

(a) W% ist einfach genau dann, wenn fiir alle Doppelnebenklassenreprisentanten s €
H\G/H, die nicht in H liegen, (x|s, X|nnms) = 0 ist.

(b) Sei G = GLy(F,), und H die Untergruppe der oberen Dreiecksmatrizen. Sei x,, :
H— GL,(C), (Sg) > (a)w definiert durch F} — GL;(C), a+— (a)w. Untersu-

che x,t% auf Irreduzibilitit. (Hinweis: wihle Repriisentanten ((1)(1)))



