Clifford Algebren.

Sei A ein Korper und (E, q) ein reguldrer oder halbreguldrer quadratischer A-Vektorraum
mit Basis (ey,...,e,) und C = C(FE, q) seine Clifford Algebra und Z := C%.
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C=CaC

C hat Basis (e;,...¢;, |0<r<nund 1< <...<i, <n).
C(E, L Ey) = C(E))&C(E,).

Ist F:=E L (f) mit q(f) = a # 0 dann ist C(E, —aq) = Co(F, q).

Es gibt einen eindeutigen Automorphismus o € Aut(Z) mit a(2)z = zz fiirallex € E, 2z €

Z.
Ist n = dim(E) = 1, so ist Z = C kommutativ, a = id.

(und 5.4) Ist n = 2 dann hat C eine kanonische Involution. Es ist C eine zentral einfache
A-Algebra und Z = Cy = A[X]/(X? — X 4 ¢) wobei 4c — 1 = det(ey,e2) und « ist die
Einschrankung der kanonischen Involution. Weiter ist Z = (z,a(z)) mit (z — a(z2))? =
1 —4ec.

Ist £ = E1 1 EQ und ZZ C( ) o SO gllt Z = {Z S Z1®ZQ | (061®’)/2)(Z) =
(11 ®az)(2)} und a = (1 ® 12)|z. Ist Z, ~ A[X]/(X? — X +¢;) CCo(F;) fir e = 1,2 und
«; die kanonische Involution von Z;, so gilt Z = A[X]/(X?— X +¢) mit ¢ = ¢; + ¢y — 4eiey
und « ist die kanonische Involution von Z.

(a) Ist n = 2m gerade und E =17, E; mit E; = (eg;_1,€9), dann ist Z = (1,z) =

AX]/(X?2 =X +¢)mit 2 € G, 2+ a(z) =1, za(z) = cund (a(z) — 2)? =1 —4c =

(—1)™det(ey, ..., e9,) und Z(C(E)) = A.

b)Ist F=F L (ezm+1> mit F wie in (a) und g(egmy1) = a # 0soist Z(F) := C(F)®F)

(1,¢) 2 A[X]/(X? —b) mit t € C;(F) und b = (—1)"d'(eq, . .., eams1). Weiter ist a = id,

Z(C(F)) = Z(F) und Z(Co(F)) = A.

(a) Sei (E,q) = (E1,q1) L (F2,q2) mit E) regulér von gerader Dimension 2m. Dann ist
C(E) =C(E1, q1) @ C(Ey, dgo)

mit d = (—1)" det(eq, ..., o).

(
(b) Sei (E,q) = (E1,q1) L (E2,q2) mit E; halbreguldr von Dimension 2m + 1. Dann ist
Co(E) = Co(E1, 1) ® C(E3, dgy)
mit d = (—1)mdl(€1, ey 62m+1)-

(a) Ist dim(FE) gerade, so ist C(E,q) ein Tensorprodukt von Quaternionenalgebren und
Co(E,q) = B® Z mit Z = Z(Cy(E,q)) und B ein Tensorprodukt von Quaternionenalge-
bren. Weiter ist Z(C(E,q)) = A.

(b) Ist dim(F) ungerade, so ist Co(E, ¢) ein Tensorprodukt von Quaternionenalgebren und
C(E,q) =Co(E,q) ® Z mit Z = Z(C(E,q)). Weiter ist Z(Co(E,q)) = A.



